EXCEDENTE DEL CONSUMIDOR Y DEL PRODUCTOR

Pregunta 1
Las funciones de oferta y demanda son respectivamente:
p=2+In(q+2) y p=8-In(q+2)

Calcular el excedente del consumidor y el excedente del productor, si el
mercado esta en equilibrio.

Resolucion

Tenemos: Oferta P, =2+In(q+2)
Demanda p,, =8-1In(q+2)
Punto de equilibrio: Por =Pem
I = (II): 2+In(q+2)=8-In(q+2)
2In(q+2)=6
In(q+2)=3
q+2=¢°
q, =e’ -2
En la oferta: p, =5

Excedente del consumidor visto desde el eje horizontal:

9o
EC = J-[pdem _po]dq
0

e3-2

EC = j[(s ~In(q +2)-5Mdq

0

e3-2

EC = I [3-1n(q +2)ldq

0

3.2

EC=3q —Iln(q +2)dq

€
0
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Resolviendo la integral dada: (ver anexo II)

e3-2
0

EC =[3q - ((q +2)In(q +2)— (q +2))]

EC =13.472 u.m.

Excedente del productor visto desde el eje horizontal:

do
IEI) = J.[F)o __Ijof:ki(l
0

EP = eI[S ~(2+1n(q +2))dq

e3-2

EP - j[s ~In(q +2)ldq

Notese que hemos llegado al mismo resultado que el excedente del
consumidor, por lo que:

EP=13.472 u.m.

Pregunta 2

_a
El ingreso marginal de una empresa es: 10(20 -q)e ?°, calcular el excedente

del consumidor cuando q =201In2.

Resolucion

Nos piden: Excedente del consumidor cuando q =20In2

Necesitamos la ecuacién de la demanda.

qa

Tenemos: ingreso marginal: 10(20 —q)e 2
_a
dar =10(20-q)e *°
dq

_q
di=10(20-q)e ?* dq
_9
jdl:jm(zo_q)e 2 dq
q

I= J'(200—10q)e’% dq
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Aplicamos integracion por partes:

u=200-10q du=-10dq
a4 _a

dv =e ?°dq v=je 20dq

_a

v =-20e 2

En la formula de integracion por partes:

_a _a
I=(200- 10q){— 20e 2 J —j(— 20e 20 J.(— 10dq)
_9 _a
I = (200q — 4000).e ® — zooj'e 20dq

_9 _q
I=(200q — 4000).e 2 — 200.[— 20e 20 J +C

q

_a _a
I = (200q — 4000).e 2 +4000e 2 + C
_4q
I=e 2°[200q - 4000 +4000]+C

I= 200q.e_2% +C

Se sabe que cuando q =0 el Ingreso también es cero, por tanto:
0= 200(0).e'% +C
C=0

Entonces, la funciéon Ingreso esta dada por:

a4
I=200q.e *

Ecuacion de la Demanda:

Sabemos que: I=pq
I
p=—
q
_a
20
Reemplazando: p= 200q.e

q
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_9
p = 200e 2

~20In2

Para q, =20In2: p, =200e *°

p, =200e ™2
p, =200e"?"
p, =200(27")
p, =100

EXCEDENTE DEL CONSUMIDOR:

9o
EC = I[pdem _po]dq
0

20ln2 q T
EC. = j {QOOe 2 _100 |dg

0

201n2

_a ]
EC. = [— 4000e % —100q

E.C.=613.71 u.m.
Pregunta 3

8

Para cierto producto el Ingreso marginal esta dado por: I, :W,
q+

y la

1
funcion oferta por: p = E(q +1), donde “q ” es el numero de miles de unidades.

Determinar los excedentes del consumidor y del productor.

Resolucion

Nos piden: Los excedentes del consumidor y del productor

Tenemos:  Oferta: p= ;(q +1)

Ingreso marginal: 1 __ = 8
° S Ty
da_ s
dg (q+1)°
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Para q =0, el ingreso [=0:

-8

Luego: [=——+8
q+1

Operando: I= 8q
q+1

Como: I=p.q, al reemplazar tenemos:

Punto de equilibrio:

De donde:

En la demanda:

8

di=—°2
(q+1)?

dq
IdIzSI(q+1)‘2dq

I=8[(q+1)lj+c

8
p-q=7q
q+1

8
pq+1

De donde:

pof zpdem

1
—(q+1
2(q ) +1
(@+1)°=16

q, =3

p, =2

(ecuacion de la demanda)

Excedente del consumidor visto desde el eje horizontal:

o
EC = J.[pdem _po]dq
0

3
EC=J[8—2}dq
s q+1
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EC=8In(q+1)-2q |,

EC = 5.090 u.m.

Excedente del productor visto desde el eje horizontal:

do
EP = J.[po _pof]dq
0

3r-
1
EP=1||2-=(q+1)|d
!_ > )}q
3r-
3 1
EP=||2-—q|d
!_2 Qq] q
2 3
Ep-Sq-1[4
27 22
0
EP=2.25um.
Pregunta 4

Las funciones de demanda y oferta son:
D: p=1n(4a—q)
O: p=In(2q +a)
En el punto de equilibrio, hallar el excedente del consumidor si se sabe que el

excedente del productor es §(2 —1n3)

Resolucion

Nos piden: Excedente del consumidor

Dato: Excedente del productor E.P.=3(2 —In3)

Tenemos: Demanda p=In(4a—q)
Oferta: p=In(2q +a)
Punto de equilibrio: Pdaem = Pot

In(4a -q)=1n(2q +a)

4a-q=2q+a
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q, =a
En la oferta: p, =1n(3a)

Como se puede ver tanto la cantidad como el precio en el equilibrio estan en
términos de la constante “a”. Buscaremos el valor de “a” a partir del dato del
excedente del productor.

Visto desde el eje horizontal:

90
Excedente del productor: EP = j[Po — Do ]dq
0
EP = j [In(3a) - In(2q +a)ldq
0

EP = j[ln(fia) ~1In(2q +a)dq

EP =1n(3a)q - Iln(2q +a)dq

0
Resolviendo la integral dada: (ver anexo I

a

EP =1n(3a)q - ;((Qq +a)ln(2qg+a)-(2q + a))

0

Evaluando:

EP = [ln(Sa)a - ;((Sa)ln(Sa) - (3a))} - [ln(Sa)(O) - ;((a)ln(a) - (a))}
EP = aln(3a)- >2 In(3a)+ - + 2 In(a) - &

2 2 2 2
EP=a+ gln(a) - gln(?)a)

EP=a- %(ln(Sa) ~In(a))

EP=a- aln(saJ
2 a

EP=a-2In3
2
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Epza[l—lnsj

2

EP =2 (2-1n3)
2

Igualando con el dato: %(2 -In3)= 2(2 —In3)

a=3
Cona=3: q,=3, p,=1n9

El excedente del consumidor visto desde el eje horizontal queda dado
por:

do
EC = J-[pdem _po]dq.
0

EC = I [ln(12 - q)-1n9ldq

3

EC= J.ln(12 -q)dq - (In9)q

0

Resolviendo la integral dada: (ver anexo 1V)
EC=-(12-q)ln(l2-q)+(12-q)-(n9)q |
EC=[-91n9+9-3In9]-[-12In12+12-(0)In9]

EC=-12In9+9+12In12-12
EC=12In12-12ln9-3

EC =0.452 um.
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ANEXO I

La integral J-lnxdx se puede encontrar a partir de la siguiente formula:

Ilnxdx =xlnx-x+C

Demostracion:

I= Iln xdx
Aplicamos integracion por partes:
1
u=Inx du =—dx
X

dv =dx V=X

En la formula de integracion por partes:
1
I = (Inx)(x)— I (X)(dxj
X

I= XlnX—IdX

I=xlnx-x+C
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ANEXO II

La integral J-ln(q+2)dq se puede encontrar con ayuda de la formula

demostrada en el anexo anterior:

I= Jln(q +2)dq

Hacemos: q+2=x
dq =dx

Reemplazando, tenemos:
I= Jln xdx

Que de acuerdo a la formula demostrada en el anexo I es:
I=xlnx-x+C

Lo que finalmente resulta:

I=(q+2)In(g+2)-(q+2)+C
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ANEZXO III

La integral Iln(2q+a)dq se puede encontrar con ayuda de la formula

demostrada en el anexo I:
I= Iln(Zq +a)dq

Hacemos: 2g+a=x

2dq =dx
1

dg = —dx

175

Reemplazando, tenemos:

1= j(lnx)@dxj

I= 1 I Inxdx
2
Que de acuerdo a la formula demostrada en el anexo I quedaria:
1
I=—(xInx-x)+C
2
Lo que finalmente resulta:

I= ;((Qq +a)ln(2q+a)—-(2q +a))+ C
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ANEXO IV

La integral J-ln(12—q)dq se puede encontrar con ayuda de la formula

demostrada en el anexo I:

I= J.ln(12 —q)dq

Hacemos: 12-q=x
—dq =dx
dq = -dx

Reemplazando, tenemos:
I= I(lnx)(— dx)
I=- I Inxdx
Que de acuerdo a la formula demostrada en el anexo I quedaria:
I=—(xlnx-x)+C
Lo que finalmente resulta:
I=—((12-q)ln(l2-q)-(12-q))+C

[=-(12-q)In(12-q)+(12-q)+C
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